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关于 下 Smarandache 的 一 个 问题 
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摘 要 :  F. Smarandache 教 授 便 提 出 求 最 大 的 正 整 数 ,将 集合 (1，2, … , 站 分 为 类 ,使 得 在 每 一 类 中 方 
程 xzy= z(x> ly> 1 无 解 . 确立 并 证 明了 > 的 下 界 , 即 > 全 mo. 
关键 词 : ”整数 分 拆 方程 ;解数 :下 界 


1 引言 及 结论 

设 ”7 为 正 整 数 ,罗马 尼 亚 数论 专家 下 Smarandache 教 授 在 文献 [1 的 第 57 个 问题 中 
提出 求 最 大 的 整数 ,使 得 将 集合 {1，2, … , 7} 分 为 2 个子 集 在 每 个 子 集 中 ,方程 xy = = 
均 无 解 . 关于 这 一 问题 ,至 今 似乎 没有 人 进行 研究 ,甚至 不 知道 它 的 下 界 是 什么 . 本 文 利用 
初等 方法 讨论 了 这 一 问题 ,并 证 明了 下 面 的 : 

定理 对 上 述 "及 任意 充分 大 的 正 整 数 ”, 我 们 有 估计 式 > 宇 妈 . 


2 定理 的 证 明 

现在 我 们 直接 给 出 定理 的 证 明 , 取 = 到 ,并 将 集合 (1 2, … ,站 = {1， 2 … ,7 有) 分 
为 如 下 7 类 : 
第 1 类 : 1， 7 ， 711 十 1，… ， 1. 
第 2 类 : 2， 1 1， 2 … ，21 
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第 3 类 : 3，2j4 1254 2 30 


第 17- 4 类 : 1- 4，(7- 10 


1，(z- 5)Jz 呈 2 … ，(2- 必 严 . 
第 72- 3 类 : 17- 3，(=- 4 叶 1 (= 4 2 ，(1- 3 天 ,7- 384+ 1 ,大 1. 
第 2- 2 类 : mn- 2， (= 3) 1，(n- 3)Jzs 2， ，(1=- 四 天， 大 -1 1 天- 3 
第 2- 1 类 : 7- 1，(7z=- 2I)7 半 1，(7= 2)7 二 2，… ， (7 一 了 7， 1 和 4 1 ， 严 -天 
和 第】 类 : 1 ， (7 一 JTJ7+ 1，(7= 1)7 洁 2 隐 11， ,7 
容易 看 出 此 分 类 可 将 产 个 数 分 完 ,将 此 分 类 记 为 4 . 


从 分 类 中 可 知 : 
(iD 第 一 类 中 的 任意 一 个 数 可 写 为 1i+ (0 开 /三 由 - 1，] 开 六 三 帮 )， 因 为 
1](2+ 1)= + 11 
而 且 第 一 类 中 不 存在 两 两 相等 的 数 ; 又 因为 在 第 一 类 中 不 等 于 1 的 最 小 的 两 个 数 是 六 ,三 + 
1, 最 大 的 数 是 二 ,而 
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大 (大 十 ]) > 7 
所 以 在 第 一 类 中 方程 xy = > 无 解 ; 
(ii 当 2 夺 1 到- 4 时 第 帮 类 中 任意 一 个 不 等 于 大 的 数 可 表示 为 : 
(KE- Dis+ 7+ 
其 中 0 夺 1/ 夺 到- 1，] 开 六 碟 刀 
第 丰 类 中 最 小 的 两 个 数 是 上 5，( 上 - 4) 产 + 1 最 大 的 数 是 io ,因为 
[KE- DP+ > je 
所 以 第 不 类 中 方程 xy = z 也 无 解 ; 
(iD) 第 7 类: 在 2, -=- DJE+ 1…，,， 天 和 7m+ 1 …，, 7 天 中 : 
因为 
zf[- Dz+ 1> 卫 ， 
(+ JUO+ 2 > 7， 
17(1+ JJ) > 厂 ， 
所 以 在 7 类 中 方程 xy= > 仍然 无 解 ; 
用 同样 的 方法 可 证 明 在 第 - 3,72 - 2,7- 1 类 中 方程 也 无 解 . 
综合 上 述 所 证 , 如 果 取 > = 妈 且 把 11，2, … , 7”} 分 为 如 4 的 类 , 则 在 这 样 的 每 一 类 
中 方程 xy = z 均 无 解 . 这 样 关 于 Smarandach 第 7 个 问题 我 们 有 估计 式 7 全 刀 . 于 是 完成 
了 定理 的 证 明 . 
利用 上 面 的 构造 方法 我 们 可 以 提出 下 面 的 : 
崩 测 “对 任意 给 定 的 正 整数 mm, 当 2 充分 大 时 有 估计 式 
/之 也 
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Abstract ”Professor 上 Smarandache asks us to find the maximumyr such that the set { 1，2， 
…，7j can be partitioned into 1 classes such that no class contains intgersxY，)y，2，withxy = 2. 


The main purpose of this paperis to give a low bound estimate forr，and prove thatr 全 1 
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